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Résumé

Le  mouvement  brownien  fractionnaire  (mbf)  est  un  processus  gaussien
B=(Bt){t≥0} de moyenne nulle et de fonction de covariance E(Bt Bs ) =(1/2) (

s2H+t2H-|t-s|2H), où le paramètre de Hurst H vérifie 0<H<1. Ce processus a
des accroissements stationnaires, auto-similaires et satisfont la propriété de
dépendance  à  grande  échelle  (long-range  dependence  property).  Ces
propriétés  font  du  mouvement  brownien fractionnaire  un  bruit  approprié  à
diverses  applications.  Afin  de  développer  ces  applications,  nous  devons
construire  un  calcul  stochastique  par  rapport  à  ce  mouvement  brownien
fractionnaire.  Lorsque  H=1/2,  le  processus  B  est  un  mouvement  brownien
ordinaire mais pour H≠1/2, ce n'est plus une semi-martingale et l'on ne peut
plus utiliser le calcul d'Itô classique.

Le but de ces deux exposés est de donner quelques propriétés du mouvement
brownien fractionnaire et de donner des théorèmes de représentation du
mouvement brownien fractionnaire en terme d'intégrale stochastique par
rapport à un mouvement brownien standard. On indiquera pour cela une
construction de l'intégrale stochastique par rapport au mbf pour des
intégrands déterministes.

Dans  deux  exposés  qui  suivront,  on  étudiera  les  équations  différentielles
stochastiques dirigées par un mbf et  on développera le  calcul  de Malliavin
appliqué à une telle e.d.s. en vue de démontrer l'existence d'une densité de la
solution de l'e.d.s.
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