"EQUATIONS DIFFERENTIELLES ORDINAIRES’, SERIE 4

A retourner la semaine prochaine.

Exercice 1: Montrer que la fonction f.(z,y) en lemme 1.4 de lecon 3 est continue comme fonction de deux
variables.

Exercice 2: Soit f(z,y) € CO(IxR), I = [£,£+a] localement Lipschitz par rapport au deuxiéme argument,
et supposons que
flz,y) -y < A +y)(loglyl| +1), Vo € I,y € R
Montrer que toute probleme initial
y' = flz,y), f&)=n

admet une solution globale unique sur I de classe C'. Vous pouvez utiliser les théorémes montrés en classe.

Exercice 3: Soient f; € CI'(R), fo € CE(R), k,m > 0, ot C} représente I'espace de fonctions C! de
support compacte. Montrer que

fi*fa
est une fonction de régularité C™** et qu'on a (avec ||f||cr = Zogigk [FaRIIES)
£ 5 foll g < CllFill o 1 f2ll goms

ou C est une constante qui dépend que de la mesure du support de fi o ainsi que de m,k. Montrer que
I'inégalité précédente devient fausse si on remplage m + k par N > m + k, donc on n’a pas

1+ Fellew < ClAllo - 1 f2llom

pour une constante C' qui dépend que de IV et des mesures de support de fi o.



