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Deuxiéme partie, question de type ouvert

Répondre dans I’espace dédié. Votre réponse doit étre soigneusement justifiée, toutes les étapes de
votre raisonnement doivent figurer dans votre réponse. Laisser libres les cases & cocher: elles sont
réservées au correcteur.

Question 7: Cette question_ est notée sur 5 points.
00000 gooon 00000 Reserve au comeeteun
Soit ¥ : R3[z] — Rj[z] Vapplication définie par

U(p)(z) = (z — )p(2).

1. Montrer que ¥ est linéaire,

2. Calculer la matrice [V]g g de ¥ par rapport & la base canonique F = (1, z, 22, 2%).

3. Calculer le rang de .

=
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= V(p)ex) + ’T’Q)(X)
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= o0 &) ) = o TP .
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Question 8: Cette question est notée sur 6 points.
EmmmE m e W

Soient V un K-espace vectoriel de dimension finie, et X,Y deux sous-espaces vectoriels de V'
tels que dim(X) > dim(Y). Montrer qu'il existe une application linéaire 7' : V' — V telle que
TX)=Y

Jet 1= dinV. Jet DC—'{X, xm‘(cl/ bagis o
with m: JWX a1 = {%}, Ljyl( <V bosis of
'Y' mH‘« < de Then | k4m4 o '_ ]
We can mp&-'e bogis N with Lo i X 9?
Suth Hmf %U% aocws 6 bogs of V.
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T ey, FxeX = T(X) <Y,

'Thus'} 7_(><)=Y -
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Question 9: Cette question est notée sur 6 points.
oOogoo oDOgo. OOogOd. Resewe as cometeun,
Soit a € C. '

a 1

n :
) ,oun > 1 est
0 o

1. Trouver la formule explicite pour les éléments de la matrice A, = <
un entier. Montrer la formule par réccurance,

2. On pose o = 1 +1i. Calculer o et !,
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3. Calculer (
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